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Capitolul 1
FRACTII ORDINARE

Lectia 1. Fractii ordinare. Clasificarea fractiilor ordinare

€ CE TREBUIE SA RETIN

o oo . . 9 . a
Oefinitie: Fic a si b doud numere naturale cu b # 0. Se numeste fractie 3

catul neefectuat al Tmpartirii lui @ la b.
a . ”»
3 se citeste ,,a supra b”.

a se numeste numaratorul fractiei, b se numeste numitorul fractiei.
Linia de fractie reprezintd operatia de impartire.
o 1 2 1
Exemple de fractii ordinare: — W — —
2 3 4

O fractie ordinara poate fi de trei tipuri: fractie subunitard, fractie echiunitara,
fractie supraunitara.

Oefinitie: O fractic ordinara este subunitara daca numaratorul este mai mic
decat numitorul.

a e W a
5 subunitara daca a < b, 3 <1

2 . 9
Exemplu: 4 este subunitara, deoarece 2 < 3.
Ocfinitie: O fractic ordinara se numeste echiunitara daca numaratorul este
egal cu numitorul.

a e
5 echiunitard dacia=b, — =1

SRS

2 TR
Exemplu: 5 este echiunitara, deoarece 2 = 2.

Oefinitie: O fractie ordinara este supraunitard daca numaratorul este mai
mare decat numitorul.

a oo < a
3 supraunitara daca a > b, 3 >1

6 .
Exemplu: 3 este supraunitara, deoarece 6 > 5.
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@ SA INVATAM IMPREUNA

1. Fie fractiile ordinare: g, E, g, §, i, 2, 2 Scrieti fractiile:
786 39409
a) echiunitare' b) supraunitare; ¢) subunitare.
Solutie: a)— 2. b)§ 2. c)g > 2

9 374777789

2. a) Scrieti fractia echiunitard avand numaratorul 11.
b) Scrieti toate fractiile subunitare avand numitorul 5.
¢) Scrieti toate fractiile supraunitare avand numaratorul 6.

Solutie: a)E pol234 7606566
117755555 17273745

este echiunitara.

3. a) Aflati numarul natural x, stiind ca fractia

2x—1
b) Aflati numarul natural nenul x, stiind ca fractia este supraunitara.
x —
c¢) Aflati numarul natural nenul x, stiind ca fractia 5 este subunitara.
x —

Solutie: a) 2x—1=13 < 2x=14=>x=17.
b)13>2x-1<2x<1l4=x<7=xpoatefil,?2,3,4,5,6.
0)13<2x-1o2x>14=>x>7=xpoate fi §, 9, 10, ... .

2x
4. a) Scrieti toate fractiile supraunitare de forma —2
X
b) Scrieti toate fractiile subunitare avand numaratorul cuprins Intre 6 si 10 si
numitorul cuprins intre 4 si 12.

ab
¢) Scrieti toate fractiile echiunitare de forma —.
a?

= . . 21
Solutie: a) 2x > x2 = fractie supraunitara o

. : 77 7 78 8 8 9 9
b) Fractii subunitare: —, —, —, —, —, —, —, —, —.
8 9 10 11 9 10 11 10 11

c) ab=a2 =>b=2= fractiile echiunitare a_2 sun t2 22 32 42 %2 62

a2 127227327427 52 62°
72 82 92

72°82° 92"
4
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1. Fie fractiile: i Z é 3_x i § E l_x . Identificati fractiile:
107375 25 11"8 3"
a) subunitare; b) supraunltare, ¢) echiunitare.

2. a) Scrieti fractiile supraunitare cu numaratorul 7.

b) Scrieti fractiile subunitare cu numitorul 7.

¢) Scrieti fractiile echiunitare cu numaratorul cuprins intre 2 si.5 si numitorul
cuprins intre 2 si 7.

d) Scrieti toate fractiile supraunitare avand numaratorul cifra para, iar numi-
torul cifra impara.

- o a . .
3. a) Scrieti toate fractiile 3 subunitare cua | 6 si b | 4.

b) Scrieti toate fractiile subunitare de forma cu E : 10.

ol B

L . . X 5.
¢) Scrieti toate fractiile supraunitare de forma = cu 3x : 3.
X

b
d) Scrieti toate fractiile echiunitare de forma Z—
a

. 9 0 . .12 .
4. a) Aflati numarul natural x, stiind ca fractia — este subunitara.
X

b) Aflati numarul natural x, stiind ca fractia este supraunitara.

x+2

. 9 N . 2x— D
c¢) Aflati numarul natural x, stiind ca fractia este echiunitara.

. 9 . . 3x+1 o
d) Aflati numarul natural x, stiind ca fractia este subunitara.

5. Scrieti sub forma de fractie ordinara:
a) o0 sesime; b) doua cincimi; ¢) trei zecimi;
d) trei sferturi; e) o treime; f) o doime.
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. ab+bc+ca+ba+ch+ac .
6. Demonstrati ca fractia este echiunitara.
22-(a+b+c)

7. Fie fractiile a:j , unde ab este patrat perfect, iar cd este multiplu de 30.
C

a) Scrieti toate fractiile subunitare.
b) Scrieti toate fractiile supraunitare.
c) Exista fractii echiunitare? Justificati raspunsul.

8. Fie fractiile %, unde ab : 10 si cl este prim.
C

a) Scrieti toate fractiile subunitare.
b) Scrieti toate fractiile supraunitare.
c) Exista fractii echiunitare? Justificati raspunsul.

9. Fie fractiile 5=x, cusx i2 si ﬁ : 3.
v4
a) Scrieti toate fractiile supraunitare.
b) Scrieti toate fractiile subunitare.
c) Exista fractii echiunitare? Justificati raspunsul.

L a o ... 2-ab+3-ba
10. Demonstrati ca daca fractia ’ este supraunitara, atunci fractia ——————
S5-aa

este subunitara.

. . X3 y— Lo
11. Fie fractiile — , unde x3 este numar compus, iar 3y : 9.

3y
a) Scrieti toate fractiile supraunitare.
b) Scrieti toate fractiile subunitare.
c) Exista fractii echiunitare? Justificati raspunsul.

: ab = —
12. Fie fractiile a=d, cuab 10, ab : 3sicd |40.
c
a) Scrieti toate fractiile subunitare.
b) Scrieti toate fractiile supraunitare.



abe
def

fractiile supraunitare.

13. Fie fractiile ,unde abe este cub perfect, @ :9si1 E : 10. Scrieti toate

\
IExcelengi (aprofundare) }
/

.

024

2

14. Aflati toate perechile de numere prime (x, y) pentru care fractia o
X +7y

este echiunitara.

1+2+42% +...+2%

2201 .4462 ‘8300 _ 2

15. Demonstrati ca fractia este supraunitara.

16. Aflati numerele naturale x si y pentru care fractia este echiunitara.

x + 7

. . 14+34+5+...42025 .
17. Demonstrati ca fractia este subunitara.

2+4+6+...+2026

18. Aflati cate fractii supraunitare de forma existd, unde x este un numar

X" +x
natural nenul.

2
x =

- . . X <
19. Aflati cate fractii subunitare de forma existd, unde x este un numar

natural nenul.

: N . 2026 .
20. Aflati numarul natural x, stiind ca fractia ——————— este echiunitara.
X +(x+44)



Lectia 2. Fractii echivalente

@ CE TREBUIE SA RETIN

Oefinitie: Doua fractii ordinare sunt echivalente daca sunt egale.

Formule: o 4 _C daci ad = bc; o 425 daciad # bc;
d b d
Odacé£:£§ia¢02>b=c; edaci L= = a=c
b c b b
Exemple:

e Fractiile % si % sunt echivalente, deoarece %= % ,1-4=2-24=4;

12 ) 1
e Fractiile — si — nu sunt echivalente, deoarece 7 * % ,1-3#2+-4 3=8.

@ SA INVATAM IiMPREUNA

1. Demonstrati ca fractiile sunt echivalente:

a)lmi b)—s1£ c)§§i9.
5 25 20 4 8

Solutie: a) g = %, deoarece 1 - 25=5-5,25=25.

b) 3. ﬁ, deoarece 3 - 20 =2 - 30, 60 = 60.
220
5 0
c) 7 = —, deoarece 5 - 8 =10 - 4, 40 = 40.
2. Demonstrati ca fractiile nu sunt echivalente:
2) > 5 b) L si < SR
5 2 5 7

1
Solutie: a) % * 7 deoarece 3 -4 #2-1,12%2.

b)z ¢%,deoarece7~2¢1 5,14 #5.

)3_x¢27 deoarece 7 > 5, 3x>2y —7-3x>5- 2y :>7-§c¢5-5.



3. Aflati numadrul natural x, pentru care fractiile sunt echivalente:

a) sil; b) 1 sil;
x+3 8 2x-3 5
oLsid a2 5L
8 x 2% 7 64
1 1
Solutie: a) =—=>x+3=8=x=5.
x+3 8
1 1
b) =— =2x-3=5,2x=8,x=4.
2x-3 5
oX=8 Sp-goi-g
8 x
16 1 6 4 H4 10
d) = — =2=2+2"=2"=2"=x=10.
2* 64

\
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1. Demonstrati ca fractiile sunt echivalente:

2 . .1 .24 .
Dosis BIsi: L Ogisiat s
9 27 7 35 3 9 11" 33
2. Demonstrati ca fractiile nu sunt echivalente:
a)—s1i, )£§iz; )1511, )§s1z
107 11 13 ° 7 10~ 10 3
3. Studiati care fractii sunt echivalente si care fractii nu sunt echivalente:
D sz beogl glil.  9¥gl
127 6 72 72 2715 2 3
4. Aflati numarul x, stiind ca fractiile sunt echivalente:
1
a) 2o oL, A
6 3 x 12 4 12
2 12 -1
dy==22, o) X =2,
5 x 4

5. Daca 24 = g , calculati 9ab + 120.
a



e

-y — .2
6. Scrieti patru fractii echivalente cu fractia 3

7. Aflati numarul natural x pentru care fractiile sunt echivalente:

. .1 -4
a)%gli; b) 3 sl —; c) al si5;
X 64 2x—-1 "~ 27 6
-1 . o .1
d) 3 sil; e) 3 s1243; f) Py ST —.
7 2° 7 1024
8. Aflati numarul natural x, stiind ca:
2) 3x—1=1; b) 5x—2=E;
x+1 2x-3 3
0 7x—2:£; d) 2x+3=£.
5 5 3x+1 16

9. Aflati numarul natural x, stiind ca:

2
a) ===, by X217,
3x 3 x5 5
o 2 1 g =_U
8x 21 2x 6

10. Aflati numarul natural x, stiind ca:

2 2(x+1)+3:3; b) 3(2x—1)+5:2;
3 7 14
3 x+1 0 x-5 125
x+1 127 5 x-5

i . . .1
11. Scrieti patru fractii de forma a:j echivalente cu fractia r
Ci

2
12. Aflati numarul natural x, stiind ca ! X7 4x
x> +4x 2025

. . .. TR e o« . 12x .
13. Aflati numerele naturale x si y, stiind ca 12x : 5 si ca fractiile = s 2 sunt

echivalente.

10



\
IExcelenti (aprofundare) }
/

.

1

14. Aflati perechile de numere naturale (a, b) pentru care fractiile P
+

sunt echivalente.

1+242° +..+2"

n

15. Dacd n > 2 este numar natural, demonstrati ca fractiile

1+243+...+n
n’ +2n
orice numar natural n > 2.)

nu pot fi echivalente. (Se poate folosi faptul ca 2" > n, pentru

16. Aflati numarul natural x, stiind ca:

x° 1

2025 (x+4)

17. Aflati numarul natural », stiind ca:
(n+2)!

72,
n!

unden!=1-2-3-...-n.

18. Aflati numarul natural n, stiind ca:
1+3+5+..+(2n-1) 2025

24446+.42n 2026

a+n _a+m
- )
b+n b+m

19. Daca a, b, m, n sunt numere naturale nenule, cu m # n si
demonstrati cd a = b.

. .. I+2+3+...4+n .
20. Aflati numerele naturale 7, stiind ca este subunitara.
1+3+...+(2n-1)

11





